22. Gadījuma grafa sakarība un diametrs
Atcerēsimies īpašību

Īpašība

Grafs G ir sakarīgs tad un tikai tad, ja tam neeksistē tāds virsotņu sadalījums divās netukšās nešķeļošās apakškopās V’ un V”, pie kura katras G šķautnes abas galu virsotnes vienlaicīgi pieder V’ vai V”.

Teiksim, ka minētā veida sadalījums ir šķautņu brīvs.

Teorēma

Klasē G (n, p) pie p > 0

Pr(G sakarīgs) 
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Pierādījums.

Pierādīsim, ka

Pr(G nesakarīgs) 
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Saskaņā ar augšminēto īpašību, grafs ir nesakarīgs tad un tikai tad, ja tam eksistē tā virsotņu kopas V šķautņu brīvs sadalījums V’, V”, turklāt, tāds, ka V’ ir mazākā no abām sadalījuma kopām:
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Apzīmēsim

|V’| = k, |V”| = n –k un q = 1 – p.

Varbūtība, ka fiksēts sadalījums V’, V” ir šķautņu brīvs, ir vienāda ar

qk(n – k).

Tāpēc

Pr(G nesakarīgs) 
[image: image4.wmf] 

2

  

  

|

|

  

  

1

  

:

)

(

å

ú

û

ú

ê

ë

ê

£

¢

£

Ì

¢

-

£

n

V

V

V

k

n

k

q

 = 
[image: image5.wmf]£

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

-

ú

û

ú

ê

ë

ê

=

å

  

 

 

  

)

(

2

1

k

n

k

n

k

q

k

n



[image: image6.wmf]£

ú

û

ú

ê

ë

ê

-

ú

û

ú

ê

ë

ê

=

å

  

 

  

)

2

(

2

1

n

n

k

n

k

k

q

n



 EMBED Equation.3  [image: image7.wmf]£
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■
Nupat pierādītais apgalvojums faktiski ir sekas no spēcīgāka apgalvojuma:

Teorēma

Klasē G (n, p) pie p > 0

Pr(diam(G) 
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Pierādījums.

Grafam G(V, E) aplūkosim mūsu notikuma diam(G) 
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 2 speciālgadījumu:
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kura varbūtība tātad nepārsniedz Pr(diam(G) 
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Jaunievestā notikuma pretējais ir
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un šī notikuma varbūtību no augšas novērtē lielums
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■
Teorēma

Klasē G (n, p)

Pr(diam(G) = 1) 
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Pierādījums.

Tā kā diam(G) = 1 nozīmē, ka G satur visas iespējamās šķautnes, tad

Pr(diam(G) = 1) = 
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■
Secinājums

Klasē G (n, p) pie p > 0

Pr(diam(G) = 2) 
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